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Esercizio 1. Siano L un’algebra di Lie e I un ideale di L. Provare che il
sottoinsieme

J={xel|D(x)el, VYDe€ Der(L)}
¢ un ideale di L e che risulta [I1] C J.

Esercizio 2. Sia L l’algebra di Lie di dimensione 3 su un campo F con base
{z,y,2} e prodotto di Lie

[zy] =z, [yz] ==z, [zz]=y.
(1) Mostrare che L é un’algebra semplice.
(2) Determinare la matrice della forma di Killing di L.

Esercizio 3. Nel caso F = C campo dei numeri complessi, provare che [’algebra
dell’esecizio precedente ¢ isomorfa a sl(2,C)

Sugg: diagonalizzare la matrice di ad z. Si trova allora una base per L costituita
da autovettori per ad x Un isomorfismo esplicito si ha mandando x in —2ix, y in
—y+izeziny+iz, i =—1.



